Departamento de Matematica
Lista 11 - Variavel Complexa 1

. Seja f uma funcao holomorfa, definida numa vizinhanca U de 0 € C e satisfazendo:
f(0) =0e0éonico zero de f em U. Seja g uma funcao holomorfa também definida
em U. Mostre que f divide g, isto é, g = hf, onde h é uma funcao holomorfa se, e

somente se,

res (k%, 0) =0 para toda funcao holomorfa k em U.

. Classifique a singularidade em z = 0 de cada uma das fungoes abaixo:

a) f(z) = sen(1/z);

cosz — 1
b) f(z) = =5
0) f() = =
Y 76 =exp (24 1)
1
©) J(2) =
COs 2z
©) J(2) =~

. Mostre que se |a| > e entdo a equagdo e* = az™ tem n raizes no disco D(0,1).
. Ache o ntimero de zeros, localizados no disco unitario D(0,1), dos seguintes po-
linomios:

a) 2% — 220 4 2% — 82 — 2;

b) 2t —5z+ 1.

. Determine a ordem do polo de f em a e calcule o res(f,a), onde

sen z

a) f(z) = —

z



